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 נגזרת -נושא 

 הקדמה:
 .פעולת הגזירהי ביצוע "חדשה אשר נובעת מהפונקציה המקורית שלנו ע היא פונקציהנגזרת  נגזרת?פונקציית המה היא 

 מהפונקציה המקורית. "נגזרת"שהיא  -בדיוק את זה בא לציין  "נגזרת"השם 
 .המקור תיפונקצי תנהגותעל ההרבה נוכל ללמוד  בעזרתהת של הפונקציה המקורית והיא מאין תעודת זהו נגזרתה

 :שרואים באיור הבא פיכ ציההשיפוע של המשיק לגרף הפונק הוא מציאתהמרכזיים בנגזרת  יםשימושהאחד 

 

 

 

 

 הכיוון שלו יהיה זהה לכיוון הפונקציה באותה הנקודה. ישר העובר דרך נקודה כלשהי על הפונקציה ו - משיק
 וא קו ישר אז יש לו שיפוע מוגדר.ה"נושק" לפונקציה בנקודה. מכיוון שהמשיק ה רהמשיק הוא קו יש

 בכל נקודה על הפונקציה המקורית. באמצעות הנגזרת ניתן לחשב את השיפוע של המשיק לפונקציה
 

 והיא משותפת לפונקציה וגם למשיק ה עובר המשיקנקודה על הפונקציה ב - נקודת השקה . 
 

 אז את הנגזרת של הפונקציה מסמנים עם      -את הפונקציה המקורית מסמנים באם  :סימון '-      . 

 נגזרות:של  םישנם כמה סוגי

 נגזרת של מספר .1

 ישרשל קו נגזרת  .2

 ומספר  נגזרת המשלבת  .3

 נגזרת של פולינום .4

 נגזרת של מכפלת פונקציות .5

 נגזרת של מנת פונקציות .6

 נגזרת מורכבת .7

 נגזרת עם פרמטר .8

 נגזרת פונקציית שורש .9

 נגזרת פונקציה טריגונומטרית .11

 נגזרת פונקציה מעריכית .11

 נגזרת פונקציה לוגריתמית .12

 

 

 

 

  קו המשיקה - נקרא – הקו הירוק

 הנקודה האדומה
  נקודת ההשקה - נקראת
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 נדגים כל נגזרת:

 . 1נגזרת של מספר היא  - נגזרת של מספר .1

           הנגזרת אז         דוגמא:

 

 .   -מצא לפני הנגזרת של קו ישר היא המספר שנ - נגזרת של קו ישר .2

           הנגזרת אז          דוגמא:

 

 .בנפרד מהם נגזור כל אחד, ומספר  אם בפונקציה יש שילוב של  - ומספר  נגזרת המשלבת  .3

 .1+ היא 2והנגזרת של  3היא     הנגזרת של  - נגזור כל חלק בנפרד             הישר נתון דוגמא:

            כלומר                   אכולה היהנגזרת לכן 

 

 הבסיס בגזירת פונקציית פולינום אומר כך: כלל - נגזרת של פולינום .4

               היאאז הנגזרת           אם הפונקציה הנתונה היא 

 :ותדוגמאנראה 

 .            היא שלו אז הנגזרת           נתון הפולינום

 .            כלומר               היא שלו אז הנגזרת           נתון הפולינום  

 .                    היא אז הנגזרת שלו           נתון הפולינום

 

 .י פונקציותשהיא מכפלה של שת      כאשר נתונה לנו פונקציה - ותנגזרת של מכפלת פונקצי .5

               

 :אז הנגזרת של מכפלת הפונקציות תראה כך           

                             

 

                                                דוגמא:

 

  של חילוק במידה ונתונות שתי פונקציות שהקשר ביניהן הוא קשר - נגזרת של מנת פונקציות .6

    )   אז הנגזרת של מנת הפונקציה תראה כך
    )

 
                      

        

פונקציית  כפול(      ) נגזרת המכנה פחות        פונקציית המכנה כפול(      ) נגזרת המונהשווה ל )נגזרת מנה

 (.         פונקציית המכנה בריבוע )  חלקיזה ( וכל      ) המונה

           דוגמא:
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 .פונקציות 2תכיל גם הנגזרת שלה . פונקציות 2 כילהפונקציה מורכבת היא פונקציה המ - נגזרת מורכבת .7

 )גוזרים מבחוץ פנימה(                           : אנגזור פונקציה מורכבת לפי הכלל הב

–  )      נתונה הפונקציה  :אדוגמ    )
 

–  )            היא והנגזרת שלה     )
 
      

 

 כמספר. אליו מתייחסים ואנחנו מספר בעצם הוא פרמטר - פרמטר עם נגזרת .8
 .          היא להש הנגזרת אז          הפונקציה נתונה

 
              והנגזרת שלה            הפונקציה נהותנ דוגמא:

 
 

 פשוטה ומורכבת.פונקציית שורש  :נוסחאות לגזירה של שורש 2יש  - נגזרת פונקציית שורש .9

( √)פשוטה:   
 
  

 √ 
(    √) ומורכבת:      

 
  

 √    
       

 היא והנגזרת שלה  √         נתונה הפונקציה דוגמא לפונקציית שורש פשוטה:

           (√ )
 
   

 
 √ 

   
 √ 

  
√ 

 

 היא והנגזרת שלה   √        נתונה הפונקציה דוגמא לפונקציית שורש מורכבת:

       
 √  

     
 √  

  
√  

 

 
 :נוסחאות – נגזרת פונקציה טריגונומטרית .10

 היא  והנגזרת שלה             נתונה הפונקציה            

 היא  והנגזרת שלה             נתונה הפונקציה             

 היא  והנגזרת שלה              נתונה הפונקציה             

 היא  והנגזרת שלה              נתונה הפונקציה            

 היא  והנגזרת שלה             נתונה הפונקציה         
      

             היא  והנגזרת שלה           נתונה הפונקציה  :דוגמאל

               היא והנגזרת שלה           נתונה הפונקציה  :דוגמאל

                       היא והנגזרת שלה                 נתונה הפונקציה :דוגמאעוד 

 (                              : )לפי הנוסחה של נגזרת מכפלה
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 .           עצמה  הנגזרת של הפונקציה שווה לפונקציה     שלבמקרה  - נגזרת פונקציה מעריכית  .11

           היא  והנגזרת שלה           -נתונה הפונקציה :דוגמא

             היא  והנגזרת שלה                 נתונה הפונקציה: עוד דוגמא

 

   היא פשוטה       נגזרת של פונקציית - נגזרת פונקציה לוגריתמית  .12
 
 

 . 

  היאמורכבת            נגזרת של
 

    
       . 

          והנגזרת שלה             נתונה הפונקציה: דוגמא
 
 

   
 
   

        והנגזרת שלה                  נתונה הפונקציהעוד דוגמא: 
         

 
   

                    נתונה הפונקציהועוד דוגמא: 

         : היא והנגזרת שלה
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 נגזרותהיכום כללי ס

 כללים בסיסים

       נגזרת של קבוע:

 ),   :       נגזרת של משתנה
 
)
 
   

        (
 

    )
 
   

(    )        

           נגזרת של מכפלת קבוע במשתנה:

                           נגזרת עם חיסור/חיבור בין פונקציות:

                                     נגזרת עם כפל בין פונקציות:

       נגזרת של מנה בין פונקציות:
    

     
                    

       
 

 נגזרת של פונקציה עם חזקות ושורשים

           )נגזרת של חזקה: 

    √  שורש פשוטה:פונקציית נגזרת של  
 √ 

  

        √)  שורש מורכבת:פונקציית נגזרת של 
 √    

       

                                גזרת של מכפלת קבוע במשתנה עם חזקה:נ

 נגזרות של פונקציות טריגונומטריות

              : sinxנגזרת של 

                :cosxנגזרת של 

               : sinx-נגזרת של 

                :cosx-נגזרת של 

            :tanxנגזרת של 
     

 

                               עם פונקציה: sinנגזרת של 

                               עם פונקציה:  cosנגזרת של 

                עם פונקציה: tanנגזרת של 
        

       

 נגזרות של פונקציות מעריכיות ולוגריתמיות

            :  נגזרת של 

                      עם פונקציה:    נגזרת של 

         : lnנגזרת של 
 

 

                עם פונקציה: lnנגזרת של 
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